Vyrokova logika

Vyrokové formule

Jiz mame jednoduché vyroky, vyrokové spojky, diky nim i slozené vyroky, umime vyroky
negovat a nyni se nauc¢ime dalsi véc a to budou vyrokové formule. Vyrokové formule jsou
Lugroky, které jsou sloZeny z nékolika (koneéného poctu) jednoduchych viroki, vgrokovych spojek
a vyrokovych zdvorek*. Muzeme si tedy pod tim predstavit vSe co jsme se doposud naucili slozené
dohromady.

Pri feseni pravdivosti vyrokovych formuli vyuzivaime tabulku, do které zapiseme do jednot-
livych sloupcu vSechny jednoduché vyroky, vSechny vyrokové spojky, vSechny negace a nakonec
vyslednou vyrokovou formuli.

Poznamka: do tabulky pravdivostnich hodnot budeme do posledniho sloupce misto opisovani
celé formule vpisovat ,,V F“ jako zkratku pro vyslednou formuli. Zamezime tim zbytecné velkému
roztahnuti tabulky.

Pokud tedy budeme fesit napifklad formuli (pV q) A (mg = r) tak jak vidime, mdme t¥i
rizné jednoduché vyroky, takze bude 22 = 8 fadki (9 - plus jeden se zadanim), poté méame
negaci jednoho vyroku a tfi vyrokové spojky, takze budeme mit sedm fadkt. Pfipravime si tedy
tabulku a zapiSeme si do ni jednoduché vyroky i s negaci:
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Nyni ptiddme dvé vyrokové spojky které jsou uvnitt formule (tedy ty nejhlubsi) a vyfesime je,
tedy:

plalr|-~q|pVg|q=>r
111 ]o0 1 1
1[1]0] 0 1 1
Tlo][1] 1 1 1
100 1 1 0
0O[1 1] 0 1 1
o[1]0] 0 1 1
010 1] 1 0 1
000 1 0 0

¢imz jsme si ptipravili tabulku pro feseni nasi vysledné vyrokové formu. Vyslednou formuli fesime
jako tu prostiedni vyrokovou spojku, ktera spojuje dvé nejvétsi ¢asti na levé a pravé strané, které



uz obé mame vyresené. Jako vysledek v poslednim sloupci tedy obdrzime pravdivost celé vysledné
vyrokové formule:

pla|r|q|pVg| q=r|VF
1[1]1]0 1 1 1
1[1]0]0 1 1 1
1fof1]1 1 1 1
1{ofo] 1 1 0 0
o110 1 1 1
o100 1 1 1
ojof1]1 0 1 0
ojofo] 1 0 0 0

Uplné stejny postup bychom volili v p¥ipadé delsich formuli. Postup by byl stale stejny, jen
by pribyl pocet sloupcui a zménil by se naptiklad pocet fadku. Ale podstata feseni je stéle stejné.

Méame jesté dva specidlni druhy vyrokovych formuli které rozliSujeme. Prvnim druhem je
kontradikce, coz je piipad, kdy ndm v posledni sloupci (tedy jako pravdivost vysledné for-
mule) vyjdou samé nuly. Je to tedy formule, kterd je nepravdivd za vSech rtuznych kombinaci
jednoduchych vyroku ze kterych se sklada. Nejznaméjsim takovym piipadem je:

pP|p | pATD
0] 1 0
110 0

Druhym druhem je tautologie, coz je naopak ptipad, kdy nam vyjde celd vyrokova formule
pravdiva. Je tedy pravdiva za vSech moznych kombinaci jednoduchych vyroku ze kterych se
skldda. Takovym formulim se nékdy 1iké zdkony vijrokové logiky, jelikoz jsou doopravdy pravdivé
za vsech okolnosti. Neznaméjsim piikladem je:

p|p|pVp
0 1 1
1] 0 1




