Vyrokova logika

Ekvivalence

Posledni vyrokovou spojkou, o které si néco fekneme je ekvivalence. Ekvivalence ndm spojuje
dva vyroky pomoci spojky ,, Vyrok p pravé tehdy, kdyz vyrok q“. Pokud vezmeme dva jedno-
duché vyroky p a g a chceme spojit pomoci ekvivalence, zazna¢ime tuto skutecnost jako p < q.

Uz z oznaceni vyplyvé, Zze bude mit ekvivalence souvislost s implikaci. A vskutku ano, ekvi-
valence jsou spojené dvé implikace z obou stran. Znamena to tedy, ze ekvivalenci mtizeme zapsat
i takto:

(r=q) N(g=Dp)

z ¢ehoz poté vyplyva i pravdivost ekvivalence. Jak jsme vidéli u obracené implikace v minulé
kapitole, pivodni implikace méa nulu na druhém a obricend implikace ma nulu na tfetim misté.
Pokud dané implikace spojime pomoci spojky zaroven, obdrzime:

plalp=qla=p]| p=9Arlg=Dp)
1[1] 1 1 1
10| o 1 0
0l1] 1 0 0
0l0] 1 1 1

diky ¢emuz jsme zjistili Ze je ekvivalence pravdiva, pokud jsou oba vyroky pravdivé nebo oba
vyroky nepravdivé a uz muzeme doplnit nasi tabulku v poslednim sloupci a obdrzime pravdivost
vsech vyrokovych spojek:

Plq|PAg|PVqg|PNG | P=q | PSg
111 1 1 0 1 1
110 0 1 1 0 0
011 0 1 1 1 0
0|0 0 0 0 1 1

Piiklady

Z vyrokid - KazZdé rdno vyjde Slunce. Voda se vari pri 100°C'. Voda je suchd. Zemé
je placatd. - vytvorte kombinace ekvivalenci z tabulky a vysvétlete pravdivost dangch
kombinaci:

(a) Divdm se na televizi. Poslouchdm hudbu.
(b) Venku prsi. Foukd vitr.
Reseni:
(a) pokud chceme nésledujici vyroky spojit pomoci ekvivalence, jednoduse mezi né ddme spojku

interpretujici ekvivalenci a vyrok je hotov:
Divam se na televizi prdavé tehdy, kdyZ posloucham hudbu.

(b) opét jako v predchozim pifpadé pouze spojime vyroky pomoci dané spojky a je ho-
tovo:




l Venku prsi pravé tehdy, kdyzZ foukd vitr.

Opét vyuzijme jisté pravdivé a jisté nepravdivé vyroky, zkombinujme je a podivejme se na
jejich pravdivost.

Piiklady

Z vyroki - Kazdé rdno vyjde Slunce. Voda se vari pri 100°C. Voda je suchd. Zemé je
placatd. - vytvorte kombinace pro uplnou disjunkci z tabulky a vysvétlete pravdivost
dangch kombinaci:

Reseni:

Kazdé rdno vyjde Slunce. - pravdivy
Voda se vari pri 100°C. - pravdivy
Voda je suchd. - nepravdivy

Zeme je placatd. - nepravdivy

takze:

Kazdé rano vyjde Slunce prdvé tehdy, kdyZ se voda vari pri 100°C. - tento vyrok je
pravdivy, jelikoz spojka kterad tyto vyroky spojuje je pravdiva v pripadé, kdy jsou oba vyroky
pravdivé.

Kazdé rdno vyjde Slunce prdvé tehdy, kdyzZ je Zemé placatd. - tento vyrok je neprav-
divy, jelikoz tato spojka je pravdiva pouze v pripadé, kdy jsou pravdivé nebo nepravdivé oba
vyroky zaroven.

Voda je suchd prdvé tehdy, kdyzZ se vari pri 100°C. - tento vyrok je nepravdivy, jelikoz
tato spojka je pravdiva pouze v ptipadé, kdy jsou pravdivé nebo nepravdivé oba vyroky zaroven.

Voda suchd prdvé tehdy, kdyzZ je Zemé placatd. - tento vyrok je pravdivy, jelikoz jsou
oba vyroky nepravdivé a v tom pripadé je dand vyrokovy spojka pravdiva.




